الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة العربية الوطية الديوان الوطني لامتحانات والمسابقات 
امتحان شهادة بكالوريا التعليم الثاتوي دررة 2008 

الشعية : تقني رياضي 

إحتبار في مادة : الرياضيات المدة : 04 ساعات و 30 د 

على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين : 

الموضوع الأول 

تمرين 1: (4 نقاط) 

لتكن في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة (*) المعرفة كما يلي: 
+9(-1+i)=0 ... )*(‏ 6+9:(2)-:2-4(22)+:2 


1 بين أن 37 = و هو حل للمعادلة (*) 

2 حل» في ©» المعادلة (5) ثم أكتب حلولها ,2 ٠‏ ,2:2 على الشكل الأسي حيث |,2| > |2|. 

3 لتكن 4 » 8 ء ٣‏ صور الحلول ,2 2,٠2, ٠‏ على الترتيب في مستو منسوب إلى معلم متعامد 
ومتجانس (o)‏ عيّن النقطة 6 مرجح الجملة [(1-,©):(4,1(:)8,1). 

4/ عين المجموعة (£) للنقط £ حيث : 13-= 8347-0743 AM?+‏ 
بن أن النقطة 4 تنتمي إلى المجموعة(£) ثمٌ أنشئ (£). 

5/ تحقق أن النقط 0» 8 و © في استقامية ثم عيّن صورة المجموعة (£) بالتحاكي الذي مركزه 
النقطة 0 ويحول 8 إلى © محددا عناصره المميزة. 


تمرين 2: (5 نقاط) 
نعتبر الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (K,ز‏ ,0:1) 
(۰4)1,2,2 (8)3,2,1» (0)1,3,3 نقط من هذا الفضاء, 

1/ برهن أن النقط 4 » ۾ » © تعين مستو يطلب تعيين معادلته الديكارتية. 

2/ نعتبر المستويين (۶) و (2) المعرفين بمعادلتيهما الديكارتيتين : 
(P2): x-2y+22-1=0‏ 
x-3y+22+2=0‏ :),2( 

بين أن (5) و (28) يتقاطعان وفق مستقيم (4). 

3 بين أن التقطة ‏ تنتمي إلى المستقيم (4). 

4/ بين أن الشعاع (1-,2,0 )7 هو أحد أشعة توجيه المستقيم (4). 

5/ استنتج أن التمثيل الوسيطي للمستقيم (4) هو الجملة: ا 


3=ر 
حيث (8 ٤‏ ) 3+ =2 


صنحة [ من 4 


6 لتكن ۸4 نقطة من المستقيم (4) » أوجد قيمة الوسيط م حتى يكون الشعاعان 40 و 7# 
متعامدين» ثم استنتج المسافة بين النقطة 4 والمستقيم (۸). 


تمرين 3: (7 نقاط) 
نعتبر الدالة العددية ٣ر‏ المعرقة على المجال [0:2] بالعبارة ر f‏ 
1/ أ- ادرس تغيرات الدالة مر على المجال [0:2] 
ب- أنشئ (0) المنحنى الممثل للدّالة ٣ر‏ في معلم متعامد ومتجانس (ر,0:7) . 
(الوحدة على المحورين بسمع4 ) 
ج- برهن أنه إذا كان [0:2] »× فإنَ [0:2]>(«ار . 
2/ نعرف المتتالية العددية (,/ة) على |8 كالآتي : 5 
0 0 


أ - برّر وجود المتتالية (,). احسب الحدين 
ب - مثل الحدود ,ن » ,| و ,لة على محور لفواصلٌ رلك بالاستعانة بالمنحنى (0) 
والمستقيم (7) ذو المعادلة د = رر 
ج - ضع تخمينا حول اتجاه تغيّر (,]])) و تقاربها انطلاقا من التمثيل السابق. 
3 أ - برهن بالتراجع على العدد الطبيعي م أن : 3> ,0 >0 . 
ب - برهن أنه مهما يكن العدد الطبيعي م فان  :‏ ,1< ,ل . 
ا لي ا 


تحقق أنَ: (3/ہ- ا >3 من أجل كل عدد طبيعي :, غير معدوم. 


عيّن عددا حقيقيا ج من 00 بحيث: 31ل - تناع >> 3ہ - u,‏ 
بین أته من أجل ۸٤۸‏ : |3/- ,ن]| "ل > |3/- ,ں|. استفتج ,لا اا . 


تمرين 4: (4 نقاط) 

عدد طبيعي أكبر من 5. 

1 م و 3 عددان طبيعيان حيث 2-م-ه و 2+3 -م 

أ - ما هي القيم الممكنة للقاسم المشترك الأكبر للعددين ى و ئ ؟ 

ب - بين أن العددين ۾ و ط من مضاعفات 7 إذا وفقط إذا كان 5 + بر مضاعفا للعدد 7 

ج - عيّن قيم ,م التي يكون من أجلها 7 (4:8) 0672م 
2/ نعتبر العددين الطبيعيين م وي حيث : 

5-م7-ة2بره دمر و 10+م7- ,دو 
أ - بِيّن أن كل من العددين م وج يقبل القسمة على 0-5 . 
ب - عيّن تبعا لقيم ,م وبدلالة م » (وبم) مهم . 


صفحة 2 من 4 


الموضوع الثاني _ 


التمر ير الأول: 4 نقاط 
1ك e‏ الصحيحين × و ر : (1) ل 9= -9y‏ ×4 . 
1( - تأكد أن الثنائية (1 , 82) حل للمعادلة (1). 
- حل المعادلة (). 
2) عين الثثائيات (3 , ») الصحيحة:حلول المعادلة : () 
3) استنتج الثائيات (رر») حلول المعادلة (1) بحيث ,× و پر مربعين تامين. 


التمرين الثاني : ( 04 نقاط ) 

4BCDEF‏ موشور قائم قاعدته المثلث 48٥‏ القائم في 4 والمتساوي الساقين وجهاه 
BD‏ و ط4©#5. مربعان متقايسان طول ضلع کل منهما م حيث ER‏ . 

(انظر الشكل) 


1) يرمز 7 إلى منتصف (42] و ل إلى مركز تقل الرباعي 80778 . بين أن © مرجح 
الجملة ((4:2),(B:1),(C:1),(D;2),(E;1),(F;1)}‏ هو منتصف [7/] 
2) ينسب الفضاء إلى المعلم المتعامد المتجانس (45 ,4€ ,48 :ل ). 
- عين إحداثيات النقط Fe FDC <B<A‏ 8 
- عين مجموعة النقط 1 من الفضاء التي تحقق : 
2MA? + MB? + MC? + 2MD? + ME? + MF? - 10?‏ 


التمرين الثالث_ : ( 04 نقاط ) 

r‏ عدد حقيقي موجب تماما و 0 عدد حقيقي كيفي. 

1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول :z‏ 

21-21 (reos)e 0-*-م-‎ 

اكتب الحلين على الشكل الأسي. 0 

2) في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (,:0) نعتبر 
النقطتين 4, و 8 صورتي الحلين. 

عين 6 حتى يكون المثلث 08 متقايس الأضلاع. 


rrr 


التمرين الرابع: ( 08 نقاط ) 
1 ) م الدالة العددية المعرفة على ]م+:2-[ كما يأتي: 5ن مر . 
© منحنى / في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس (ز,أ:0). 
( وحدة الأطوال 2cm‏ ( 
أ - احسب نهايات الدالة كر عند أطراف مجموعة التعريف 1 
ب - ادرس اتجاه تغيّر /ر ثم شكل جدول تغيراتها. 
ج - بيّن أن المستقيم (2) الذي معادلته 2-×= ر مقارب للمتحنى ,0 ثم ارسم ,€ و (0). 
د - بين أن صورة المجال | 1:5] محتواة في المجال | 5ن | 
2 ) نعتبر المتتالية العددية(,) المعرفة بحذها الأول 1= ,ت ومن أجل كل عدد طبيعي ” 
لدينا: (Ua)‏ رد رلا 
أ - باستخدام ,© و المستقيم ذي المعادلة ×= برء مثل ,نآو ,لا ويلا على حامل محور 
الفواصل .)٥×(‏ 
ب - خمّن اتجاه تغيّر وتقارب المتتالية (,/ا) ٠‏ 
ج - بين أنه من أجل كل عدد طبيعي :: فإن: > ,ا ٠>‏ و أن المتتالية (./:)متزايدة ٠‏ 


د - استنتج ان ) (U,‏ متقاربة و احسب im Un‏ 


تكتب الإجابة النموذجية على هذه الورقة و لا تقبل سواها 


لإجابة النموذجية لموضوع لامتحان : .بكالوريا دورة:2008 
ذتبار مادة: .الرياضيات2 الشعبة: تقني رياضي المدة: 04 ساعات و 30د . 


تمرين 1: (4 نقاط) 
1/ بالتعويض في المعادلة (*) نبيّن أن 37> 0 هو حل لها .. 
2/ حلول (*) في € هي : 


|0-[:2-02-3-3)+32«]22- 2) 0.25 
72 +4) دنق +15 عدن ١‏ 3= وه “7Z =1+i ١‏ 3- د ر j‏ 0.25«»4 
الشكل الأسي 7 2 6 ا عزو + 8#كي2 1 0,3 

025 ....G(4, 4) :  ةطقنلا تعيين‎ 3 


4/ المجموعة (£) هي الدائرة ذات ال 5 © ونصف ب القطر 7 7 ls‏ 05 
4 نقطة من هذه الدائرة لأنّ GA=/17‏ 7 


57 0.25 
5/ العبارة المركبة للتحاكي المطلوب هي : ج4- '2 .. | 0.25 
صورة المجموعة ( 2) بهذا التحاكي هي الدائرة ذات ال المركز ss‏ 025 04 
(0)16:16 2092 ونصف القطر 4/17 

تمرين 2: (5 نقاط) 

1 نلاحظ أن (1-,48)2,0 و (40)0,1,1 مستقلان خطيا ...| 0.5 

منه النقط 8,٤‏ ,4 تعيّن مستو معادلته هي 0 = 22-1 + 27 = سس 0.5 

2 (۶) و ( 2) متقاطعان وفق مستقيم (4) لأن الشعاعين الناظمين عليهما 
1 مص م .قي 
مشتركة بين (5) و (2) ...| 05 


تابع الإجابة اختبار مادة : الرياضيات الشعبة: _تقني رياضم 


محاور الموضوع 


المتتاليات 


العددية 


الدوال العددية | 


عناصر الإجابة 


ا 
0 ب اوس )لك ٠. 3 x 7 aN‏ 
4/ يكفي إثبات أن الشعاع (1-,2,0 )2 عمودي على كل من الشعاعين 
(2,2-,1) ,8 و (3,2-ي1)ي8 | عون 
5/ استنتاج أن التمثيل الوسيطي للمستقيم [4) هو 0 0.75 
2+1 دعر 
J =3‏ 
حيث ® € / 2-3 
6 قيمة الوسيط / حتى يكون 44 و © متعامدين هي - -/ تسد | E‏ 
المسافة بين 4 و (4) هي الطول كله بره 3 0,75 
| بايا 
تمرين 3: (7 نقاط) 
ال كر على المجال [0:2] 
0 ا 

و 8 (x)=‏ 7 - إشارة (x)‏ 17 واتجاه التغيّر ISIS eee‏ 
جدول التغيرات .. E ese NSE‏ 
- إنشاء المنحنى (6) ... 0.75 

ج - برهان أته إذاكان [0;2] عد فإن [86(>]0:2)/ .. 05 
دن سحعة أن “ر مستمرة ومتزايدة تماما على المجال 
المعطى = 1/000 و 5 - (2)/رنستنتج أن صورة أي عدد حقيقي × 
من المجال | 0:2] بالدالة “مر هي العدد الحقيقي (×) من المجال 4 ع 
Sas‏ ا 7 
وحيث أن 2 محتوى في [0:2] ينتج [0:2] (*)/ . 
2 أ- نبور وجود المتتالية (,/5) بتوضيح أن كل حدودها تنتمي إلى المجال 
[0:2] وهذا محقق بالنظر إلى جواب السؤال 1/ ج - ... 0.25 
0252 
ب - تمثيل الحدود ,ل » ,نا و ولا 0,53 
ج - التخمين: (U,)‏ متزايدة تماما ومحدودة من اا ي 
مثقاربة ates‏ ا ا و AS‏ 
8 ون کر لجع على تند نی ا : 3< ..0<U,‏ 075 
ب - البرهان أن : ,ل < ,ل من أجل كل عدد طبيعي ۸ ... 


اناب الإجابة اختبار مادة : الرياضيات الشعبة: لی :ر ياضي 
محاور الموضوع] 0 عناصر الإجابة 


بما أثنا برهنا أن (,0) محدودة من الأعلى بالعدد 3ل ومتزايدة تماما 
نستتتج أنها متقاربة وهذا ما 0 كد صحة المخمنة السابقة سد 025 


ج - التحقق أن (3/- , 


= 1+م ددمي ملق ووو ع جاع ةع لم ممه ووم و مه وعد ومووه كدق 4 025 
تعيين عددا حقيقيا / eee I‏ 035 
تبيان أن : |3/.- | "£ > |۷3 - ,| مس O‏ هدو 
من المتباينة السابقة نستنتج أن V3‏ = ,نآ هنذأ e‏ ا i‏ 07 
1 
تمرين 4: (4 نقاط) 
1/ أ - القيم الممكنة للعدد (ط,ه)لءعم هي 1 أو 7 . Ol.‏ 
ب - نعتمد على المساواة 5 +ع ي -8 لكي نبرهن أن العددين هو ط٠‏ 
من مضاعفات 7 إذا وفقط إذا كان 5 + مم مضاعفا للعدد 7 سسكا قت 
رم 1 ج - تعيين قيم :7 التي يكون من أجلها 7 = (00010)2:5 0ض 


بناء على جواب السؤال السابق فإن قيم ر التي يكون من أجلها 
7 -(8:ه)2 00م هي نفسها قيم ب, التي يكون من أجلها 5 + ر 
مضاعفا للعدد 7 أي [017 = 7+5 
ومنه 5 - )7= ۸ مع 1</. 
2 أ - العددان م و ٩‏ يقبلان القسمة على 5- م لأن (۸-5()۸-2) = ۹ 
و ak p=(n-—-5)(2n+3)‏ 1 1 0 ا Oa,‏ 
ب - تعيين تبعا لقيم 7 وبدلالة ۸ (2:9 )200010 : 
لدينا (2-5(20012)2:5) = (0ز2 )170010 سس سيت 0,25 
نميّز حالتين هما: 
1 -لما PGCD(a;b)=7‏ الجا جا سب بم ود جع كد قن 
نجد : (5-)7-(20)01()2:09 مع 7-7-5 
أي )10- PGCD(p;q)=7(7k‏ و k>1‏ 
2 حلما 7+ PGCD(a;b)‏ أي 1= PGCD(a;b)‏ .| 05 04 
نجد : (۸-5) = (9:« )2001 مع 5~ )7+ 1. 


اتتھی 


إختبار مادة :الرياضيات الشعبة :تقني رياضي دورة : جوان 2008 الموضوع الثاني 


محاور عناصر الإجاية العلامة 
الموضوع مجزأة | المجموع 
چ اتم ين الأول :04 ن 
31 1) التأكد من أن (82,1) حل للمعادلة (7) 5 | 1.25 
35 حلول المعادلة (7) هي : (1+ 46 = ر , 82+ )9= ») حيث ۸٤7‏ .| 1 
ta | IS aetna )24-36()26+38( =11x29 © E‏ 
he S = ])-80,-53(: )-80,53(: )-10, -3(: )-10,3(:)80, -53(:080,53(:010,3(:00,-3(( | .8‏ 
ل 3)الاستنتاج : [(100,9(:)6400,2809)) = 5 Ea‏ بسلا مم ةفزو | .1 1 
ا 
التمرين الثاني : 04 ن 1 
1) تبيان أن ي منتصف [//] I f aR‏ 
F(O,r,r) : E(r,0,r) ;D(0,0,r) ; C(0,r,0) ; B(r,0,0) ; 4(0,0,0) (2 3‏ اي و 205 1 
ي | مجموعة النقط /1 هي سطح الكرة الذي مركزها| ,5,5 ) 6 ونصف قطرها 71/10 n.‏ | 3%05 
1١‏ 
ل ےم 
_ | التمرين الثالث : 04 ن 
3 8 
sn (1‏ ترد اھ e‏ 0 ملو = 2 د 0 7 ملو ع وه ميته | 0,53 7 
3 1 م جع 
الشكل الأسي : eseren A =F 22 EE E‏ 0.5<2 
e 3‏ ا ا ا 
د | 2 ) المثلث متقايس الأضلاع : - - 408 و 04=08 الل 
O25x2 Û  eseseessesssgstessssrseesenatesentsss asserts kez / 0 =+ 2rk : 0 - 2 + 2k ١‏ 1.5 
التمرين الرابع : 08 ر 
23 7 
2 1( - += تر +o ; lim‏ = زمر lim‏ م امع ال الو مي 025221 
| ب کد وى ار و إشارته 1 1 1[ USK Û SORES‏ 
)2+( 
- جدول التغيرات 0.5 
ج- 0- ((2-)- (م)مر) سنا و رم مقارب مائل 1 
رسم assassins ٣,‏ 00707 ااا 00 
د - تبيان أن صورة المجال | :1| محتواة في |1 ا 0 0 | 5 
2) أ -تمٹیل الحدود ,80 و ,لا و ےل fae‏ 
ب - تخمين اتجاه تغيّر وتقارب (U,)‏ وال لا اط ا 1 عاق 1 00199 
ج - تبيان أن ]1 و(,]) متزايدة O Saan‏ 
د - (,ع) متقاربة O25 f ees aaa eed‏ 
lim U, 23‏ م ااا ا الضف اك 


